Die Insel der Fragensteller

Irgendwo in den unermesslichen Weiten des Ozeans gibt es ein seltsames Eiland, das
als die ,Insel der Fragensteller® bekannt ist. Ihr Name rihrt her von dem Umstand, dass
ihre Bewohner niemals Aussagen treffen, sondern lediglich Fragen stellen.

Die Bewohner stellen also nur Fragen, auf die man mit Ja oder Nein antworten muss.
Jeder Bewohner gehort zu einer von zwei Gruppen, A und B. Diejenigen des Typs A
stellen nur solche Fragen, auf die man korrekterweise mit Ja antwortet; die Gbrigen der
Kategorie B stellen hingegen Fragen, deren richtige Antwort Nein ist.

Zum Beispiel kénnte ein Bewohner des Typs A fragen: ,Ist zwei plus zwei gleich vier?" Er
kann jedoch nicht fragen, ob zwei plus zwei flnf ist.

Ein Insulaner der Kategorie B kann nicht fragen, ob zwei plus zwei vier betragt, aber er
kann fragen, ob zwei plus zwei finf betragt oder sechs.

1. Rétsel !
Angenommen, Du triffst einen Eingeborenen dieser Insel, und er fragt Dich: ,Gehére ich
Typ B an?"

Was wirdest Du daraus schlieBen?

2. Ratsel
Weiter angenommen, er hatte Dich gefragt, ob er zur Gruppe A gehort.

Was hattest Du daraus gefolgert?

5. Ratsel
Angenommen, Du triffst ein Ehepaar, das den Nachnamen Gordon hat. Herr Gordon
fragte seine Frau: ,Gehdren wir zu verschiedenen Gruppen, Liebling?"

Welchen Schluss kann man Uber jeden der beiden ziehen?

10. Riitsel 2

Angenommen, Du triffst drei Schwestern namens Alice, Betty und Cynthia.

Alice fragte Betty: ,Gehérst du zu der Kategorie von Leuten, die Cynthia fragen kénnen,
ob sie dem Typ angehort, der dich fragen kann, ob ihr zwei verschiedenen Typen
zuzurechnen seid?"

Du wirst feststellen, dass es lediglich mdglich ist, eine Kategorie unter den drei Damen

zu bestimmen.
Um welche Dame handelt es sich und welchem Typ ist sie zuzuordnen?

ACHTUNG: Es folgen die Losungen!

' Die Nummerierung der Ré&tsel ist dem Buch entnommen. Daher die Liicken ...

* Dieses Ratsel haben wir nicht 16sen kénnen, und in der Tat ist es recht schwierig und
langwierig, weil vorherige Losungen benétigt werden, die wir noch nicht bearbeitet
hatten.



Losungen

1. Ritsel

Fir jeden Einheimischen dieser Insel ist es unmadglich, eine solche Frage zu stellen.
Wenn ein Einwohner der Gruppe A fragt: ,Gehoére ich zu Typ B?", so ist die richtige
Antwort Nein (da er ja nicht B angehért); doch ein A -Typ kann keine Frage mit der
Antwort Nein stellen. Darum kann kein Einheimischer des A-Typs so etwas fragen. Wenn
nun ein Insulaner des Typs B die Frage stellt, so ist die richtige Antwort Ja (da er ja
wirklich zu B gehért); doch kann kein B-Typ eine Frage mit der Antwort Ja stellen.
Deshalb kann ein Bewohner des Typs B ebenso wenig so etwas fragen.

2. Ratsel

Hieraus kann nichts gefolgert werden. Jeder Einwohner dieser Insel kann fragen, ob er
zu Typ A zahlt, egal ob er wirklich Typ A angehért oder Typ B. Gehért er zur Gruppe A,
so heiBt die richtige Antwort auf die Frage ,,Bin ich ein A -Typ?" in der Tat Ja, und jeder A -
Typ kann jede Frage mit der Antwort Ja stellen.

Wenn andererseits der Fragensteller zur Kategorie B zahlt, dann heiBt die richtige
Antwort darauf Nein, und jeder Bewohner des B -Typs kann eine Frage mit der Antwort
Nein stellen.

5. Ratsel
Uber Herrn Gordon kann nichts ausgesagt werden, Frau Gordon hingegen muss Gruppe B
angehoéren. Aus folgendem Grund:

Herr Gordon gehort entweder zu Typ A oder B.

Vorausgesetzt, er gehort zu A, dann ist die richtige Antwort auf seine Frage Ja, was
bedeutet, dass beide verschiedenen Typen angehdren. Dies heiBt wiederum, dass Frau
Gordon ein B-Typ sein muss (da wir angenommen hatten, er gehdre zu A, und beide ja
verschiedenen Gruppen zuzurechnen sind). Wenn also Herr Gordon ein A -Typ ist, so
muss Frau Gordon ein B -Typ sein.

Nunmehr angenommen, Herr Gordon gehért zu B, dann ist die richtige Antwort auf seine
Frage Nein, was bedeutet, dass beide nicht verschiedenen Typen angehdren; sie gehdren
zum selben Typ. Das heiB3t, Frau Gordon ist wieder ein B-Typ. Wenn also Herr Gordon zu
B zahlt, dann Frau Gordon ebenfalls.

Das beweist, dass egal, ob Herr Gordon ein A- oder ein B-Typ ist, Frau Gordon zum Typ B
gehort.

Eine andere Beweisfliihrung - sehr viel einfacher, doch auch raffinierter - geht
folgendermafen:

Wir wissen bereits von der ersten Aufgabe, dass niemand auf dieser Insel fragen kann,
ob er zu B gehort. Nun, wenn Frau Gordon ein A-Typ ware, dann entsprdache die Frage,
ob Herr Gordon einem anderen Typ als Frau Gordon angehére, der Frage, ob er ein B -
Typ sei. Und so etwas kann er nicht fragen. Also kann Frau Gordon nicht zu Typ A
gehoren.



10. Ratsel
Es ist am leichtesten, bei der Losung dieser Aufgabe schrittweise vorzugehen. Als erstes
stellen wir ganz einfach folgende Behauptungen auf:

Behauptung 1: Einen beliebigen Bewohner X des Typs A kann kein anderer Bewohner
fragen, ob er/sie und X verschiedenen Typen angehdren.

Behauptung 2: Einen beliebigen Bewohner X des Typs B kann jeder andere Bewohner
fragen, ob er/sie und X zu verschiedenen Typen zahlen.

Behauptung 1 wurde bereits in der Lésung der Aufgabe 5 bewiesen. Wir erfuhren dort,
dass Frau Gordon zum Typ A zahlte, und Herr Gordon sie nicht fragen konnte, ob er und
sie demselben Typ angehdrten.

Was Behauptung 2 betrifft - X gehdrt zu B -, so ist die Frage, ob jemand zu einem andern
Typ gehort als dem, zu dem X zahlt, gleichbedeutend mit der Frage, ob jemand ein A-Typ
ist.

Wie wir bereits in der Losung zu Aufgabe 2 gesehen haben, kann jeder diese Frage
stellen. Also kann jeder X fragen, ob er/sie zu einem andern Typ gehoért, wenn X ein B -
Typ ist.

Nun zu unserer Aufgabe: Wir werden nachweisen, dass die richtige Antwort auf Alices
Frage Nein ist und sie insofern zum Typ B gehdren muss. Mit anderen Worten, wir
werden nachweisen, dass es fir Betty nicht moglich ist, Cynthia zu fragen, ob letztere zu
dem Typ zahlt, der Betty fragen kann, ob Cynthia und Betty verschiedenen Gruppen
angehdren.

Angenommen, Betty fragt Cynthia, ob Cynthia zu fragen vermag, ob Cynthia und Betty
zu verschiedenen Typen zahlen.

Wir kommen zu folgendem Widerspruch: Betty gehoért entweder Typ A oder Typ B an.

Angenommen, Betty ist ein A-Typ, dann kann Cynthia Behauptung 1 zufolge nicht fragen,
ob sie und Betty verschiedenen Gruppen angehdren. Denn die Antwort auf Bettys Frage
ware Nein, was nicht moglich ist, da Betty zu A gehort!

Nehmen wir andererseits an, Betty sei ein B -Typ, dann kdnnte Cynthia Behauptung 2
zufolge fragen, ob sie und Betty zu verschiedenen Typen zahlen, und die richtige Antwort
auf Bettys Frage ware Ja, was jedoch nicht mdglich ist, da Betty ja ein B -Typ ist.

Damit ist bewiesen, dass Betty niemals Cynthia die Frage stellen kann, von der Alice
wissen mdchte, ob Betty sie stellen kann.
Somit ist die richtige Antwort auf Alices Frage Nein; Alice gehért demnach zu Typ B.

Die Typen, zu denen Betty und Cynthia zahlen, kénnen nicht bestimmt werden.



